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बचचों	में	भिनन	संख्याओ	ंके	प्रभति	जो	असपषट	समझ	्या	भ्म	एिं	िर	भदखाई	दतेिा	ि,ै	उसके	भिभिनन	कारणों	में	
से	एक	कारण	्यि	िी	ि	ैभक	बचच	ेदभैनक	जीिन	्या	व्यििार	में	इन	संख्याओ	ंकी	जो	समझ	ि	अििारणा	सकूल	
में	लेकर	आतेि	िैं	िे	उस	समझ	का	पाठ््यपसुतिक	में	प्रसतितुि	भक्ेय	जा	रि	ेतिरीके	से	भमलान	निीं	कर	पातेि	िैं।	इस	
तिरि	दखेा	जाए	तिो	‘व्याििाररक	गभणतिी्य	ज्ान’	और	‘पाठ््यपसुतिकी्य	गभणतिी्य	ज्ान’	में	तिालमले	निीं	िोने	के	
कारण	बचच	ेभ्भमति	िोतेि	िैं।	जैसे	—	भिननों	की	गणुा	करना	भसखाने	में	एक	सामान्य	तिरीका	्यि	अपना्या	जातिा	
ि	ैभक	अशं	की	अशं	से	तिथा	िर	की	िर	से	गणुा	करके	दोनों	गणुनफलों	को	रिमशः	अभंतिम	पररणाम	के	अशं	
गणुा	तिथा	िर	के	रूप	में	भलखतेि	िैं।	परंति	ु््या	इस	तिरीके	से	बचचों	को	भिननों	की	गणुा	की	अििारणा	सपषट	िो	
जातिी	ि?ै	भिनन	संख्याए	ँकेिल	‘अशं’	्या	केिल	‘िर’	की	संख्या	को	दखेकर	निीं	समझी	जा	सकतिी	ि।ै	िमें	
अशं	और	िर	दोनों	के	संबंि	को	एक	साथ	दखेना	पड़तिा	ि,ै	््योंभक	भिनन	संख्या	िासतिि	में	ऊपर	और	नीच	े
भलखी	जाने	िाली	पणूवा	संख्याओ	ंके	भिशषे	सं्योजन	के	बीच	संबंि	ि।ै

प्राथभमक	कक्ाओ	ंमें	 गभणति	सीखने-भसखाने	की	
प्रभरि्या	में	अभिकांशतिः	 भिनन	संख्या	को	समझना	
्या	उनके	साथ	काम	करने	में	बचचों	को	सामान्यतिः	
बिुति	 परेशानी	 िोतिी	 ि।ै	अतिः	आिश््यकतिा	 ि	ै भक	
साििानीपिूवाक	बचचों	के	साथ	भिनन	संख्याओ	ंकी	
समझ	बनाने	का	प्र्यास	भक्या	जाना	चाभिए।	बचच	े
जब	तिक	कक्ा	3	में	आतेि	िैं	 िे	अपनी	 पररिेशी्य	
जानकारी	के	आिार	पर	भिननों	के	प्रभति	भिशेष	प्रकार	
की	 समझ	 रखतेि	 िैं।	 ज़््यादातिर	 बचचे	आिा	और	

एक-चौथाई	की	अििारणा	की	समझ	रखतेि	िैं,	जैसे	
ज़््यादातिर	बचचे	4	का	आिा	्या	4	का	चौथाई	बतिा	
सकतेि	िैं	्या	4	चीज़ों	को	दो	बचचों	में	्या	चार	बचचों	
में	बाँटने	की	समझ	रखतेि	िैं	चाि	े िे	इसे	आिा	्या	
चौथाई	न	िी	किें।

भिनन	 संख्याओ	ंको	अलग-अलग	संदिषों	 में	
अलग-अलग	अथवा	में	व्य्ति	करने	की	िजि	स	ेबचचों	
और	िमें	भिननातमक	सखं्याओ	ंको	समझने	में	कभठनाई	
आतिी	ि,ै	जैसे	—	किी-किी	्यि	एक	िसति	ुके	भिससे	

10

मिनन सं् ्याओ ंकी गुणा

सत्यिीर	भसंि*
अभनल	तेििभति्या	**
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के		रूप	में	्या	िसति	ुसमिू	के	भिससे	के	रूप	में	्या	दरूी	
को	दशावातेि	िुए	भदखतिी	ि	ैतिो	किी	गणक	के	तिौर	पर	
जैसे	—	एक	दजवान	का	आिा।

्या

किी-किी	्यि	भिनन	संख्या	केिल	एक	भबंद	ुको	
दशावातिी	िुई	भदखतिी	ि,ै	जैसे	—	संख्या	रेखा	में।

1/4 1
किी-किी	्यि	सखं्या	दो	मात्राओ	ंके	आनपुाभतिक	

रूप	को	प्रदभशवाति	करतिी	ि।ै
किी-किी	इस	तिरि	का	संख्यातमक	प्रदशवान	

िाग	के	सिाल	के	रूप	में	नज़र	आतिा	ि,ै	जैसे	— 
	3÷10	=	3/10

बचचों	में	 भिनन	संख्याओ	ंके	प्रभति	जो	असपषट	
समझ	्या	भ्म	एिं	िर	भदखाई	दतेिा	ि,ै	उसके	भिभिनन	
कारणों	में	से	एक	कारण	्यि	िी	िोतिा	ि	ै भक	बचच	े
दभैनक	जीिन	्या	 व्यििार	में	 इन	संख्याओ	ंकी	जो	
समझ	ि	अििारणा	सकूल	में	लेकर	आतेि	िैं,	िे	उस	
समझ	का	पाठ््यपसुतिक	में	प्रसतितुि	भक्ेय	जा	रि	ेतिरीके	
से	भमलान	निीं	कर	पातेि	िैं।	इस	तिरि	दखेा	जाए	तिो	
‘व्याििाररक	गभणतिी्य	ज्ान’	और	 ‘पाठ््यपसुतिकी्य	
गभणतिी्य	ज्ान’	में	तिालमले	निीं	िोने	के	कारण	बचच	े
भ्भमति	िोतेि	िैं	तिथा	पणूवा	संख्याओ	ंकी	अििारणा	का	
सदुृढ़ीकरण	न	िोने	के	कारण	भिननातमक	संख्या	की	
अििारणा	की	समझ	बनाने	में	कभठनाई	िोतिी	ि।ै	िे	
प्रा्यः	अशं	और	िर	की	संख्या	को	अलग-अलग	पणूवा	
संख्या	मान	लेतेि	िैं।	भिनन	संख्या	की	अििारणा	की	

समझ	न	िोने	के	कारण	भिद्ाभथवा्यों	को	भिनन	सखं्याओ	ं
की	 भिभिनन	 गभणतिी्य	 संभरि्याओ	ंको	 समझने	 में	
कभठनाई	का	अनिुि	िोतिा	ि,ै	जसेै	—	भिननों	की	गणुा	
करना	भसखाने	में	एक	सामान्य	तिरीका	्यि	अपना्या	
जातिा	ि	ैभक	अशं	की	अशं	से	तिथा	िर	की	िर	से	गणुा	
करके	दोनों	गणुनफलों	को	रिमशः	अभंतिम	पररणाम	
के	अशं	तिथा	िर	के	रूप	में	भलखतेि	िैं।	परंति	ु््या	इस	
तिरीके	से	बचचों	को	भिननों	की	गणुा	की	अििारणा	
सपषट	िो	जातिी	ि?ै	्यि	भिभि	सिाल	िल	करने	की	
एकमात्र	भिभि	के	रूप	में	जानी	जातिी	ि।ै

भिनन	संख्याओ	ंमें,	अशं	ि	िर	को	अलग	करके	
भिनन	की	अििारणा	को	निीं	समझा	जा	सकतिा	ि,ै	
््योंभक	 भिनन	संख्याए	ँिी	 पणूवा	 संख्याओ	ंकी	तिरि	
िी	संख्या	िैं	परंति	ु्यि	पणूवा	संख्याओ	ंके	एक	भिशषे	
स्ंयोजन	के	रूप	में	भलखी	जातिी	िैं।	अभिकांश	बचचों	में	
भिनन	सखं्याओ	ंकी	समझ	सपषट	न	िोने	का	एक	कारण	
्यि	िी	ि	ैभक	िे	भिनन	सखं्याओ	ंको	एक	सखं्या	के	रूप	
में	निीं	दखेतेि	िैं	अभपति	ुदो	अकंों	के	रूप	में	दखेतेि	िैं।

बचचों	की	भिनन	संख्याओ	ंकी	गणुा	की	समझ	
का	भिकास	पणूवा	संख्याओ	ंकी	गणुा	की	संभरि्या	को	
आिार	बनाकर	भक्या	जाना	चाभिए।	बचचों	को	पणूवा	
सखं्याओ	ंकी	गणुा	की	सभंरि्या	से	सबंंभिति	कथनों	की	
सत्यतिा	की	जाँच	भिननों	के	सदंिवा	में	करके	िी	बचचों	में	
भिनन	सखं्याओ	ंकी	गणुा	की	समझ	का	भिकास	भक्या	
जा	सकतिा	ि।ै	पणूवा	संख्याओ	ंकी	गणुा	की	संभरि्या	से	
संबंभिति	कुछ	कथन	भन्नभलभखति	िो	सकतेि	िैं	—

 • गणुा,	एक	िी	संख्या	का	बार-बार	जोड़	ि।ै
 • भकतिने	बार	अथावाति	्भकतिने	समिू।
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 • गणुा	की	समस्या	को	भकसी	आ्यतिाकार	रूप	में	
भचत्र	द्ारा	दशावा्या	जा	सकतिा	ि।ै

 • गणुा	को	आसान	बनाने	के	भलए	िम	बड़ी	संख्या	
को	छोटी	 संख्याओ	ं के	जोड़	 के	रूप	में	 भलख	
लेतेि	िैं।

इन	कथनों	का	उप्योग	बचचों	को	भिनन	सखं्याओ	ं
की	गणुा	भसखाने	में	भक्या	जा	सकतिा	ि।ै	जैसे	—

गतुणा, एक िी सखंया का बाि-बाि जोड़ िै
बचचों	को	सोचने	का	अिसर	भद्या	जाना	चाभिए	भक	
््या	्यि	कथन	भिनन	संख्याओ	ंकी	गणुा	के	भलए	िी	
सत्य	ि	ै्या	निीं।
उदािरण	के	भलए	—
6	×	1/3

1 1

6
1
3
1
3
1
3
1
3
1
3
1
3
1
3

× = + + + + +

अतिः	6	×	1/3	=	2
्यि	भबलकुल	िैसी	िी	प्रभरि्या	ि	ै भजसमें	बचच	े

2	×	3	=	6	्या	 भफर	3	+	3	=	6	कितेि	िैं।	अतिः	कि	
सकतेि	िैं	भक	भिननों	की	संख्या	में	िी	गणुा,	एक	िी	
भिनन	संख्या	का	बार-बार	जोड़	ि।ै

झक्िी बाि अथा्य् ्झक्िे समूि 
््या	उपरो्ति	दोनों	प्रश्नों	को	िम	कि	सकतेि	िैं	भक	
6	×	1/2	का	अथवा	ि	ैभक,	6	बार	्या	1/2	के	6	समिू	
भजनका	मान	3	िोगा।	
6	×	1/3	का	अथवा	ि	ैभक,	6	बार	्या	1/3	के	6	समिू	
भजनका	मान	2	िोगा।	

अतिः	कि	सकतेि	िैं	भक	भिननों	की	संख्या	में	िी	
गणुा,	एक	िी	भिनन	संख्या	के	भकतिने	समिू	्या	िि	
संख्या	भकतिनी	बार	आ्यी	ि,ै	से	ि।ै	्यि	प्रभरि्या	पनुः	
एक	िी	भिनन	संख्या	का	बार-बार	जोड़	ि।ै	

गतुणा की समसया को झकसी आय्ाकाि रूप में 
झचत् द्ािा दशा्यया जा सक्ा िै  
6	×	1	पर	भिचार	कीभजए।	इसे	भचत्र	रूप	में	भन्निति	
दशावा्या	जा	सकतिा	ि	ै—

6

1

छोटे	खानों	की	 कुल	संख्या	 =	 6,	 ्यि	 6	×	1	 के	
गणुनफल	के	बराबर	ि।ै		

छोटे	खानों	की	कुल	संख्या	6	×	1	के	गणुनफल	के	
बराबर	ि।ै	

््या	्यि	प्रदशवान	भिनन	संख्याओ	ंकी	गणुा	की	
अििारणा	को	समझने	में	िी	सिा्यतिा	कर	सकतिा	ि?ै	
आइए,	6	×	1/2	को	आ्यति	के	रूप	में	प्रदभशवाति	करने	
का	प्र्यास	करतेि	िैं	—

6

1/2

1/2

बचचों	से	उनके	पिूवा	अनिुिों	के	आिार	पर	चचावा	
की	जा	सकतिी	ि	ैभक	6	×	2	को	बार-बार	जोड़	के	रूप	
में	कैसे	भलख	सकतेि	िैं?		

संिाभिति	उत्तर	िो	सकतेि	िैं	भक
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6	×	2	=	2	+	2	+	2	+	2	+	2	+	2
्या	

6	×	2	=	6	+	6				
सोचो	भक	प्रश्न	6	×	1/2	को	एक	िी	संख्या	के	 

बार-बार	जोड़	के	रूप	में	भकस	प्रकार	भलखा	जा	सकतिा	
ि।ै	बचच	ेशा्यद	पिूवा	अनिुिों	के	आिार	पर	्यि	उत्तर	
खोजने	में	सफल	िो	सकतेि	िैं	 भक	प्रश्न	को	एक	िी	
संख्या	के	बार-बार	जोड़	के	रूप	में	इस	प्रकार	भलखा	
जा	सकतिा	ि	ै—
6	×	1/2	=	 1/2	+	1/2	+	1/2	+	1/2	+	1/2	+	1/2	
अब	बचचों	से	पररणाम	पछूा	जा	सकतिा	ि	ै््योंभक	—	
1/2	+	1/2	=	1
इसभलए,

6
1
2

× = + + + + +

्या	

1 11

6
1
2
1
2
1
2
1
2
1
2
1
2
1
2

× = + + + + +

अतिः	6	×	1/2	=	3	
इस	 प्रभरि्या	को	 समझना	आसान	 िै	 ््योंभक	

्यि	भिनन	संख्याओ	ंकी	अििारणातमक	समझ	पर	
आिाररति	ि।ै	

अन्य	उदािरणों	की	सिा्यतिा	से	इस	समझ	को	
सदुृढ़	भक्या	जा	सकतिा	ि।ै	जैसे	—
6	×	1/3	=	1/3	+	1/3	+	1/3	+	1/3	+	1/3	+	1/3	

्या	

6 1
3

× = + + + + +

अब	बचचों	से	पररणाम	पछूा	जा	सकतिा	ि	ै््योंभक	
1/3	+	1/3	+	=	1	
इसभलए,

3

3

अब	1	×	1	को	प्रदभशवाति	कीभजए।	जैसे	—
1

1

सपषट	ि	ैभक	1	×	1	=	1	
अब	1/3	×	1/3	को	इस	प्रकार	प्रदभशवाति	भक्या	

जा	सकतिा	ि	ै—
1/3

1/3

छा्यांभकति	िाग	1/3	×	1/3	को	प्रदभशवाति	करतिा	
ि।ै	उप्युवा्ति	प्रदशवान	से	सपषट	ि	ैभक	1/3	×	1/3	=	1/9	
अतिः	सपषट	ि	ैभक	भिनन	सखं्याओ	ंकी	गणुा	की	समस्या	
को	भकसी	आ्यति	के	रूप	में	भलखा	जा	सकतिा	ि।ै

गुणा की प्मरि्या को आसान बनाने के मलए हम 
बड़ी सं् ्या को छोिी सं् ्याओ ंके जोड़ के रूप 
में मलख लेते हैं।
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आइए,	इसे	एक	उदािरण	की	सिा्यतिा	से	समझतेि 
िैं	—	12	×	5	का	मान	पतिा	करने	के	भलए	िम	12	को	 
10	+	2	भलखकर	5	से	गणुा	कर	सकतेि	िैं।	जैसे	—
12	×	5	=	(10	+	2)	×	5	
	 =	10	×	5	+	2	×	5
	 =	50	+	10
	 =	60

बचचों	को	सोचने	का	अिसर	भद्या	जाना	चाभिए	
भक	््या	्यि	कथन	भिनन	संख्याओ	ंकी	गणुा	के	भलए	
िी	कारगर	ि	ै्या	निीं।	बचचों	द्ारा	भदए	ग्ेय	उत्तरों	पर	
चचावा	करतेि	िुए	कुछ	उदािरणों	के	माध्यम	से	भनषकषवा	
भनकाला	जा	सकतिा	ि।ै	उदािरण	के	भलए,
4	×	1/2
4	=	2	+	2
अतिः	
4	×	1/2	=	(2	+	2)	×	1/2
	 =	2	×	1/2	+	2	×	1/2
	 =	1	+	1	
	 =	2

3

1

छा्यांभकति	िाग	6	×	1/2	को	प्रदभशवाति	करतिा	ि।ै	
छा्यांभकति	िाग	पणूवा	का	आिा	िाग	ि।ै	इसे	इस	तिरि	
से	प्रदभशवाति	करने	पर	सपषट	रूप	से	समझा	जा	सकतिा	ि।ै

उप्युवा्ति	प्रदशवान	से	सपषट	ि	ैभक	6	×	1/2	=	3	

्यभद	दोनों	संख्याए	ँभिनन	संख्याए	ँिों	तिो?
आइए,	बार-बार	जोड़	के	संदिवा	में	1/2	×	1/2	

को	समझतेि	िैं	—	
1

1

भचत्र	में	छा्यांभकति	िाग	आि	ेका	आिा	बार	
जोड़	ि	ैजो	1/4	के	बराबर	ि।ै

आइए,		1/2	×	1/2	को	अन्य	रूप	में	िी	समझतेि	िैं।
इससे	पिले	1	×	1	को	प्रदभशवाति	कीभजए।	जैसे	—

1/2

1/2

सपषट	ि	ैभक	1	×	1	=	1	
अब	1/2	×	1/2	को	प्रदभशवाति	करतेि	िैं।	जैसे	—

छा्यांभकति	िाग	1/2	×	1/2	को	प्रदभशवाति	करतिा	ि।ै	
छा्यांभकति	िाग	पणूवा	का	एक-चौथाई	िाग	ि।ै	उपरो्ति	
प्रदशवान	से	सपषट	ि	ैभक	

1/2	×	1/2	=	1/4
अन्य	उदािरणों	की	सिा्यतिा	से	इस	समझ	को	

सदुृढ	भक्या	जा	सकतिा	ि।ै	जैसे	—
1/3	×	1/3

3	×	3	को	प्रदभशवाति	करने	से	सपषट	ि	ैभक	3	×	3	=	9
अन्य	उदािरणों	की	सिा्यतिा	से	इस	समझ	को	सदुृढ़	
भक्या	जा	सकतिा	ि।ै	जैसे	—
6	×	1/2
6	=	2	+	2	+	2	
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अतिः	

6	×	1/2	=	2	×	1/2	+	2	×	1/2	+	2	×	1/2

	 =	1	+	1	+	1

	 =	3

्यिाँ	6	को	4	+	2	िी	भलखा	जा	सकतिा	ि।ै	जैसे	—	

6	×	1/2

6	=	4	+	2	

अतिः	

6	×	1/2	=	4	×	1/2	+	2	×	1/2		

	 =	2	+	1					

	 =	3

बचच	ेअपनी	समझ	के	अनसुार	6	को	कई	तिरीकों	
से	6	से	छोटी	संख्याओ	ंमें	पररिभतिवाति	कर	सकतेि	िैं।

गणुा	 संबंिी	अन्य	कथन	बनिाकर	बचचों	 से	
उनकी	सत्यतिा	की	परख	करिाई	जा	सकतिी	ि	ैभक	्ेय	
कथन	भिननों	की	गणुा	पर	िी	लाग	ूिोतेि	िैं	भक	निीं।	
बचचों	के	समक्	भिभिि	संदिषों	पर	बातिचीति	अभिक	
कारगर	भसद्ध	िो	सकतिी	ि।ै	सदंिवा	ऐसे	िों	भजनसे	बचचों	
में	अििारणातमक	सपषटतिा	में	बढ़ोत्तरी	िो।	इसके	बाद	
बचच	ेइस	समझ	का	उप्योग	प्रभरि्यातमक	समझ	ितेि	ु
कर	सकें ।	

बचचों	 के	 उनके	 पूिवा	अनुििों	 के	आिार	 पर	
िी	 न्यी	अििारणाओ	ंको	 भसखा्या	जाना	चाभिए।	
व्याििाररक	गभणतिी्य	ज्ान	और	पसुतिकी्य	गभणतिी्य	
ज्ान	की	्यि	दरूी	कम	िो	और	जडु़ाि	बने	तिाभक	बचचों	
के	भलए	कम	से	कम	प्राथभमक	सतिर	का	गभणति	और	
भिनन	सखं्याओ	ंकी	समझ	सिज/सरल	और	आसान	
बने।	बचच	ेअपने	पररिेश	से	जो	समझ	लेकर	आतेि	िैं,	
िम	उस	समझ	को	आिार	बनाकर	गभणति	भसखाने	और	
अििारणा	की	सपषट	समझ	बनाने	का	प्र्यास	भक्या	
जाना	चाभिए।	बचच	ेअपने	पररिेशी्य	ज्ान	में	इन	कुछ	
भिनन	सखं्या	के	शबद	और	समझ	लातेि	िैं	जसेै	—	आिा	
्या	पाि	को	आिा	भकलो,	पाि	भकलो,	आिी	रोटी	
आभद	रूप	में	दखेतेि	िैं	अथावाति	्बचच	ेइस	“आि”े	की	
अििारणा	के	साथ-साथ	इसकी	पररिाषा	िी	लेकर	
आए	िैं।	कक्ा	के	अनिुि	और	कई	शोि	बतिातेि	िैं	भक	
भिनन	को	केिल	पणूवा	के	भिससे	के	रूप	में	और	समिू	के	
भिससे	के	रूप	में	पररच्य	करने	से	भ्म	बने	रितेि	िैं।	भिनन	
की	इस	तिरि	की	प्रसतिभुति	से	बचच	ेमें	भिनन	की	मात्रा	की	
समझ	भिकभसति	निीं	िो	पातिी	ि,ै	फलसिरूप	िे	तिलुना	
करना,	जोड़-घटा	करना,	गणुा-िाग	जसेै	भरि्याकलापों	
के	भल्ेय	िी	तिाभकवा क	कारण	निीं	द	ेपातेि	जसैा	भक	इन	
सखं्याओ	ंके	साथ	अपेभक्ति	ि।ै
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